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Cette thèse étudie des problèmes elliptiques non linéaires dans le cadre des espaces de Sobolev 

généralisés. L'objectif principal est d'établir l'existence et l'unicité de solutions entropiques pour des 

équations comportant des données intégrables (L1) ou des données mesures. Ces problèmes 

intègrent diverses complexités mathématiques, telles que des structures anisotropiques, des poids, 

des termes d'ordre inférieur ainsi que des contraintes unilatérales. Pour les traiter, nous utilisons 

intensivement les techniques de troncature, les arguments de compacité et la convergence 

modulaire. 

      

Les contributions principales de ce travail s'articulent autour de quatre axes majeurs. Dans un 

premier temps, nous nous intéressons aux conditions aux bords mesurables en établissant l'existence 

de solutions pour des équations anisotropiques avec poids de type Leray-Lions ; cette étape repose 

sur des estimations a priori et une approche inspirée du lemme de Minty afin de contourner 

l'absence de monotonie stricte. Ensuite, nous abordons la question de la coercivité dégénérée en 

prouvant le caractère bien posé (à savoir l'existence et l’unicité) de solutions entropiques pour des 

équations anisotropiques sous des hypothèses spécifiquement adaptées aux opérateurs faiblement ou 

non coercifs. 

     

 Par la suite, l'étude se porte sur les contraintes unilatérales. Nous résolvons ainsi des 

inéquations variationnelles anisotropiques avec des données intégrables en mettant en œuvre des 

problèmes approchés pénalisés et des arguments d'équi-intégrabilité. Enfin, le dernier axe de 

recherche étend l'analyse des problèmes unilatéraux aux cadres non réflexifs, plus précisément aux 

espaces d'Orlicz-Sobolev, ce qui permet de traiter des croissances non standard sans imposer de 

condition de type ∆2. 

    

 En conclusion, l'ensemble de ce travail enrichit significativement la littérature récente. Il 

confirme que les espaces de Sobolev généralisés constituent un cadre théorique très robuste pour 

analyser des problèmes elliptiques complexes soumis à des données singulières. 
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